ELEMENTARNA MATEMATIKA 2
Treci ispit— 27. kolovoza 2025.

Svaki zadatak rjesavajte na odvojenom papiru. Vrijeme rjeSavanja je 120 minuta.
Nije dozvoljeno koristiti nista osim pribora za pisanje i geometrijskog pribora.

Zadatak 1 Neka su A i B tocke na kruznici k. Tangente na kruznicu k£ u tockama A i B sijeku
se u tocki C. Dokazite da se centar upisane kruznice trokuta AABC nalazi na kruznici k.

Zadatak 2 Neka su ABCD i A'B'C'D' konveksni Cetverokuti takvi da stranice AB i A'B’
imaju zajednic¢ko poloviste, stranice BC' i B’C” imaju zajednicko poloviste, te stranice C'D i
C'D'’ imaju zajednicko poloviste. Dokazite da stranice DA i D'A’ imaju zajednicko poloviste.

Zadatak 3

a) Neka su Ui @ vektori u trodimenzionalnom prostoru takvi da je
U x (U X (U+w)) =
Dokazite da je w nul-vektor.

b) Nadite primjer vektora ¢' i @ takvih da @ nije nul-vektor i vrijedi

— —

U x (U x (U4 w)) = —.

Zadatak 4 Zadana je ravnina w...z+y+ 2z =01tocke P =(1,2,3) i Q = (2,4,6).

a) Odredite ortogonalne projekcije od P i () na ravninu 7.

b) Neka su P’ i @' ortogonalne projekcije od P i () na ravninu 7. Odredite povrsinu
Cetverokuta PP'Q'Q).

Zadatak 5 Neka je & elipsa sa fokusima F' i G. Neka je P proizvoljna tocka na elipsi £ it
tangenta na elipsu u tocki P. Dokazite da noziSte okomice iz F' na tangentu ¢ lezi na kruznici
C¢iji je promjer glavna os elipse i ¢ije je srediste jednako sredistu elipse.



